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Es sei im Folgenden k ein algebraisch abgeschlossener Korper.

Aufgabe 1:
Es seien A und B zwei k-Algebren vom endlichen Typ.

(i) Es seien A und B nullteilerfrei. Man zeige, dass das Tensorprodukt A ® B ebenfalls
nullteilerfrei ist.
(ii) Man zeige, dass C ®g C nicht nullteilerfrei ist.
(ii) Es sei K :=TF,(¢t) und A := K[T]/(T? —t). Man zeige, dass die Korpererweiterung
A/K nicht separabel ist und dass A @ k¢ A nicht reduziert ist.

Aufgabe 2:
Es seien X1 := X5 := A und U := A\ {0} C X;, X5. Wir definieren die Priivarietit
X =XiUXy/~ wobeix ~y:&x,ycU

wie in der Vorlesung. Man zeige, dass das Bild der Diagonaleinbettung A: X — X x X nicht
abgeschlossen ist.

Aufgabe 3:

Es sei X eine Varietat und U,V C X seien offen und affin. Man zeige, dass der Durchschnitt
von U NV C X ebenfalls offen und affin ist.
[Hinweis: Man {iberlege sich, dass U NV homdomorph zu A(X) N (U x V) ist.]

Aufgabe 4:

1Es seien n,m > 1 natiirliche Zahlen.
(i) Man zeige, dass die Abbildung
s: P x P — prmtndm
gegeben durch
([wo:- @l [yot ..t ym]) = [Tiyslo<i<no<i<m
wohldefiniert und injektiv ist.

(i) Man zeige, dass das Bild von s in P"™"+™ ahgeschlossen und ein Homomorphismus
auf das Bild von s ist.
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